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Egy négyzetszam utolso szamjegye 0, 1, 4, 5, 6 vagy 9 lehet,
ezért egy négyzetszam kétszeresének 0, 2 vagy 8 az utolsd
jegye. Az egyenldség két oldalat figyelve csak az a lehet6ség
marad, hogy m? is, 2n* is 0-ra végzddik. Ez azt jelenti, hogy
az m és n szamok mindegyike oszthat6 5-tel, ami ellent-
mond az (m, n) = 1 elvardsnak. Tehat hibdas volt a kiindulé
feltevés, ezért \2 irracionalis.

Ajanlott feladatok

4. Bizonyitsuk be, hogy a 4k - 1 alaku primek szama
végtelen! (Kovessiik az euklideszi gondolatmenetet!)

5. Mutassuk meg, hogy van szaz egymast kovetd 0sz-
szetett szam! (Eukleidész szerint barmely n-re van n
darab egymast kovetd Osszetett szam.)

6. Van-e négyzetszam a tokéletes szamok kozott?

7. Mutassuk meg, hogy az e=1 +—+L+i+i+

1! 3!
szam irracionalis!

8. A raciondlis szdmok halmaza mindeniitt stird

a szamegyenesen, azaz barmely 0 < x < y esetén van
7 7 7 m . .

olyan m és n egész szam, melyekre x < 77 < y teljesiil.

Milyen szamhalmazra lesz a hanyadosok halmaza min-
deniitt stirti? Mit mondhatunk a négyzetszamokbol
képzett tortekrdl? Bizonyitsuk vagy cafoljuk a kovet-
kez6 allitast!

Barmely0<x < yszamhoztalalhato kétolyan negyzetszam
m?* és n*, melyek hanyadosa x és y kozott van: x < 75 m <y.



